« Toute la géographie, la trigonométrie et I'arithmétique du monde ne servent a rien si tu n'apprends

pas a penser par toi-méme. » (Carlos Ruiz Zafén)

Exercice 01 :

. , . , T
Dans cet exercice, x désigne un réel dans }O; E[

Onnote (u,) _, la suite réelle définie par 1, =cosx et pour tout entier

X
un+l = un COS(ZnH j

1. Démontrer que pour tout x réel : sin(2x) =2cosxsinx

naturel 7 :

n

2. Onnote (v,),_, la suite réelle définie par v, =u, sin( o j

’ . /4 7 . . 1
Démontrer que la suite (v,),_, est géométrique de raison > et de

. 1.
premier terme v, = Esm(Zx)

3. Déterminer 'expression de v, en fonction de 7.
4. Déterminer 'expression de u, en fonction de 7.
5. ATaide d'un programme informatique, vérifier que
. sin(2x
lim | u, — Sin(2x) | 0
11->-+00 2x

Que peut-on en déduire sur limu, .

N +00

s . . 2

6. En déduire une suite qui converge vers —

n

7. En déduire une suite qui converge vers 7
Exercice 02 :

sinx

On rappelle que si x # Z tkr,keR alors tanx =
2 cosx

Sachant que pour tout a et b réel

1. Démontrer que pour aetb de R\ {% + kﬂ';%+ kx, ke Z}

tana+tanb

tan(a+b) =
( ) 1—tanaxtanb

2. Démontrer que pour a et b de R\{—% + k7r;§+ kx, ke Z}

tana—tanb

t -b)=
an(a-b) l+tanaxtanb

3. En déduire la valeur exacte de tan(i—;} et tan(%}
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