TS- DS de rattrapage du second trimestre

La qualité de la rédaction, la clarté et la précision des raisonnements entreront de facon importante dans
Pappréciation des copies.

Exercice 1 (environ 10 points)

1. Pour quelles valeurs de I'entier naturel 7 a-t-on :
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2. Onnote A et B les points d’affixes respectifs z4 = 3i et zg =1 —2i.
Décrire 'ensemble des points M(zys) du plan qui vérifie |zp; — 3i| = |zpr — 1 + 21|
ZA—ZC

3. Onnote A(z4), B(zp) et C(z¢). Montrer que arg( ) = (E,fTC)) +2km, keZ.
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4. Onnote z; =3e'? et z, = V/3e' 6. Déterminer I'écritute algébrique de —
22

Exercice 2 (environ 10 points)

Soit f la fonction définie sur [0; +oo[ par

fx)=x+e™*

Partie A :

1. Etudier les variations de la fonction f sur [0; +oo].
2. Déterminer la limite de f en +oo.

Partie B :
On considere la suite (u,);>1 a termes positifs définie par u; =0 et

Up+1 = f(un)

o

. Démontrer que, pour tout réel x positif :
Inl+x)<x

2. En déduire que, pour tout entier naturel » non nul :
1
In(n+1) <In(n) + —
n
. . 1
(on pourra utiliser la question 1. avec x = —)
n
3. Démontrer que, pour tout entier naturel n» non nul :
1
fln(m)] =In(n)+—
n
4. Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel #z non nul :
In(n) < uy,

5. En déduire la limite de la suite (1) ,>1.



