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% Correction du devoir a la maison 01&

Classe de Premiére S

Exercice :

2

On considere les fonctions f: x4 —3(z —1)* et gz +— 8+ ——

rz—1

1. Donner le domaine de définition des deux fonctions f et g.

f(x)
9()

existe pour toute les valeurs de z donc .
existe si et seulement si z —1# 0 < « # 1 donc | D, =R\ {1}

2. Démontrer, & 1’aide de la premiére méthode du cours, que f est strictement décroissante sur [1; +oo| puis qu’elle est
strictement croissante sur | — co; 1]

Pour

tout réels a et b :

fla)—f(b)=[4-3(a—1)?-[4-30b-1)?]=4-3(a—1)>-4+3b—-1)*=3[b—-1)*>—(a—1))]=3(b—a)(a+b—2)

(a)

(b)

On note a et b deux nombres de [1; 400 tels que a < b

Signedea—0b:a<b< b—a> 0 (positif)
Signedea+b—2:a>1etb>1donca+b>2donca+b—2>0 (positif)

donc f(a) — f(b) > 0 donc f(a) > f(b) donc f est strictement décroissante sur [1; +00]
On note a et b deux nombres de | — 0o; 1] tels que a < b

Signede a—b:a <b< b—a >0 (positif)
Signedea+b—2:b<leta<1ldonca+b<2donca+b—2<0 (négatif)

donc f(a) — f(b) < 0 donc f(a) < f(b) donc f est strictement croissante sur | — co; 1]

3. Démontrer, & I'aide de la deuxiéme méthode du cours, que g est strictement décroissante sur | — co; 1[ puis qu’elle est
strictement décroissante sur ]1; +o00[

(a)

On note a et b deux nombres de | — oo; 1] tels que a < b
or x — x — 1 est affine strictement croissante sur R donca —1<b—1
deplusa<letb<1donca—1etb—1sont des nombres de R*~

1 1
or x — — est strictement décroissante sur R*~ donc > —
T a—1" b-1 )
or x — 8+ 2z est affine strictement croissante sur R donc 8 + frac2a —1 > 8 4+ 1
donc f(a) > f(b) et f est strictement décroissante sur | — oo; 1[.
(b) On note a et b deux nombres de |1; 4+o00[ tels que a < b
or x — x — 1 est affine strictement croissante sur R donca —1<b—1
de plusa > 1et b>1donca—1etb—1sont des nombres de R*
1 . L, o 1
or x — — est strictement décroissante sur R*" donc > —
T a—1" b—-1
or x — 8 + 2z est affine strictement croissante sur R donc 8 + frac2a —1 > 8 + 1
donc f(a) > f(b) et f est strictement décroissante sur ]1; +oo].
4. Dresser les tableaux des variations de f et de g.
x ‘ —00 1 400 x ‘ —00 1 400
4
f(x) /! N 9(x) NN
5. On note hy : x — f(z) —2 et hy: x+— —2 x f(x)
z ‘ —00 1 400 z ‘ —00 1 400
2
ha () / N\ ha(z) N\ /!
-8
6. On note my : ¢ — g(x) + 7 et ma : 2 — 7 X g(x)
x ‘ —00 1 400 T ‘ —00 1 ~+00
my(z) NN ma(x) NN

7. On note k : x —

2f(x) = 6f(=x)
3

Etudier la parité de la fonction k et en déduire d’éventuelles éléments de symétrie de la courbe représentative de la

fonction k dans un repere (O, i, j ).

2f(=2) = 6(f(=(=2))) _ 2f(=x) = 6f(x)

Comme Dy =R alors Dy =R et k(—z) = =

donc

3 3

f est ni paire ni impaire.
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