2011 — 2012 & CORRIGE DU DS 3 & Classe de Premiére S

Exercice 1 :

LW

1.
9 7 7 7
2. Pour tout réel z, cos?z +sinz =1 <= sin®z =1 — — = — <= sinz = £ ou sinx = —£
16 16 4 4
7
or r € [—g;()} donc sinx < 0 soit sinz = —% .
7
3. (a) sin(r — ) =sinz = —%
3
(b) sin (a:— g) =—cosz=—7
7
(c) cos <x+ g) = —sinz = %

Exercice 2 :

2 2 —1)2 -2 1
1. 0082<%)+sin2(§):1<:>sin2(§>:1_(\/3—):1_ﬂ

16 16
27?) C16-6+2V5  10+2V5

. 2 =
< sin ( 3 16 16

. (27 104+2v5 . (27 104 2v/5
< sin| — | = -  ousinl—)=-—-4{A/ ——
5 16 5 16

. (2r . (2r 104+2v5  V10+2V5
or sin = > (0 donc sin = = 1

5 ) 16
T 27 T . T . T 27 21 V5 —1
2.———:—doncsm<—>zsm — — — | =cos | — .
2 5 10 10 2 5 5 4

5—1 2
3. 4COSQ£C—|—1=\/5<:>COS2$:\/_4 <:>COSQZ‘ICOS<%)

2 2 2
cos?x:cos(?ﬂ)<:>2a::§+k><27rou2x:—§+k><27r,oilkEZ
40052x+1:\/3<:>x:g—kkzXﬂoux:—g—kkxw

T T
S:{g+k:><7r,—g+k><7r} avec k € 7
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Exercice 3 :

(2sinz + v/3)(cosz — 1) =0 <= 2sinz + V3 =0ou cosz — 1 =0

3 2
*QSin:E—k\/g:O{:)Sinx:—\/T_<:>x:—g+kx2ﬂoux:—§+kx27roﬁkez

4 5
soit dans [0; 27 : % et ?ﬂ
*cosr—1=0<=coszx =1<= 2 =0+k x 2w, soit dans [0;27] :0

4m 5
ainsi dans [0;27[, S = 0;—7T;—7T
373
Exercice 4 :
1. m<3,2doncm—3,2<0et |[71—3,2|=—(n—3,2)=3,2—n7

3— 2 si 3—2z>0 3—2x si z<
2. |3 = 2x| = . — |3 2z| =
— (3 —2x) si 3—2x<0

W W

2z — 3 i > —
x si 5

3. Pour tout réel z, (v + 1) > 0 donc —3(z +1)* <0 et —3(x +1)* —2 < —2 < 0 alors
| =3z +1)? =2/ =—(-3x+1)*-2) =3z +1)>+2

Exercice 5 :

1. |2z —4] =5
T —00 2 +00
|2z — 4] 4—-2z 0 22-4
|20 —4| =5 4—-2x=5 0 20—-4=5
1 | 9
rT=—= T ==
2 2
19
S=9—=;=
{of
1
2. 5—3]x|:6<:>—3|x]:1<:>|x|:—§ ce qui est impossible donc S = ()
3. |3z —10| <5
10
x —00 El +00
Bz — 10| 10-3z 0 3210
|3z — 10| <5 10-32<5 0 3r—-10<5
—3r < -5 | 3r <15
5
ng | x <5
5 10 10
cSe<— | o <r<s
3 3 3
5
donc S = |;5
one 5 = | 255
4. |1 —z| >3
x —00 1 400
11— x| l—z 0 x-1
1 —x| >3 l—-2>3 0 z—-1>3
r< =2 | x> 2
donc S =] — oo; —2[U]2; +o0
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Exercice 6 :
B 1 B Ve+1—/z Vet l-yz -
SRR B A BV e Y e S
2. S(5) = f(0) + f(1) + f(2) + f(3) + f(4) + f(5)

SB) =vVI-VO+V2—VI+V3-V2+VI-V3+V5-Vi+V6—V5=—-V0+v6=6.
3. S(n) = fO)+ f()+ e+ f(0) =VI-VO+V2-VI+ ..+ Vn+1-vn=vn+l

Exercice 7 :

On donne A = 1

3+2v2
A1 3~ 22 :3_2‘@:3—2\/5.
3+2v2  (3+2v2)3-2v2) 9-38
2. (V2-12=2-2v241=3-2V2=A4A.
A=(V2-1)P2 = VA=|V2-1=vV2-1car V2—1>0.
3. A2 =(3-2V2)2=9—-12V2+8=17—-12V2.
4. (a) Sio<z<lalos0<z?<zr<zr<l1
Siz>1lalorsl<Vz<z<a?
(b) V2—1=VA, 3-2V/2=A, 17—-12V2= A% et comme V2~ 1.4, A € [0;1] donc
0<A?<A<VA<Isoit17—12v2< 3-2V2<+v2-1

Exercice 8 :
Le signe de f(z) — g(x) nous donne la position relative de ces deux courbes.
f@)—gx)=2*+2-4—(6—-20)=2"+1—4—6+20=2a0+3x— 10

-3-7 347
A =9+ 40 = 49 donc le trindme a 2 racines : z; = g = —Set g = ; =2
T —00 -9 2 +00
2 + 3z — 10 + 0 - 0 +
position Cy et C, Cy est au-dessus | Cf est au-dessous | Cf est au-dessus
de C, | de C, | de C,

Exercice bonus :

a > 0 donc v/a existe et (va)> =a .

b <0, alors —b > 0 donc v/—b existe et (vV/—b)? = —b

az® + b= (Va)’z? — (=b) = (Vaz)* — (V-b)? = (Vaz — vV=b)(v/az + v—b) ou encore
ar® +b=ar® — b = (Vaz)’ - (VIB)* = (Vaz — Vp)(Vaz + V/]o])
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